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与分担值有关的正规定则

田保。田宏根
(新疆师范大学数理信息学院，新疆乌鲁木齐830054)

摘要：设F为单位圆盘上的一族亚纯函数，口非零有穷复数，k为任一正整数，若对每一，EF，，

零点的重数≥t+1(^≥2)，极点重数≥2／和，‘’IM分担值d，则F在单位圆盘上正规。
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1正规定则定理的提出与分担值有关的

主要结果

设，’g为区域D上两非常数亚纯函数，n为

任一有穷复数，如果，一口和g—d的零点相同(不

计重数)就称工g分担值aiM。

W．Schwick首先讨论了涉及分担值的正规定

则，得到：

定理1⋯ 设，为单位圆盘△上的亚纯函

数，n，，吧，奶为互相判别的有限复数，若对任意，

EF。BI，a2，如为，与，’的IM分担值，则，在△

上正规。

2000年，庞学城把此定理推广为：

定理2”o设L为区域G上的亚纯函数族，

o。，n：为两个互相判别的有限复数，若对任意，E

n，o，，如为，与，’的IM分担值，则只在c上正

规。

对此结论，陈怀惠与华韵厚得到：

定理3”’设F为区域G上的亚纯函数族，o

为有穷非零复数，若对任意fe F，n为Ⅳ’与，”在
G上的IM分担值．则F在G上正规。

于是一个很自然的问题就是如果用，”代替

，’，上述定理是否任成立呢?然而用，”(I≥2)

代替，’，定理2是不成立的，本文把定理1，2，3的

条件改进推广得到：

定理4设F为单位圆盘上的一族亚纯函

数，口非零有穷复数，k为任一正整数。若对每一，

∈F属点的重数≥I+1(k≥2)，极点重数32
f’和／‘’IM分担值，则F在单位圆盘上正规。

2主要引理

引理1”1 设F为单位圆△上的亚纯函数

族，k为一正整数，若对任意，∈F，的零点重数≥

P，极点重数≥g，若，在D上不正规，则对于一q<

口<p，存在

(1)实数r，rE(o，1)，

(2)一个点列毛，Iz．I<，

(3)—卟函数列工。历E F

(4)正数列P⋯P一0
使得g耳(f)=西Z(‰+p。f)在复平面C上

按照球面距离内闭一致收敛于非常数亚纯函数

g(})，g(f)的级不超过2且g(f)的零点重数≥

P，极点重数≥口。

引理2”1 设f(z)为一有穷级亚纯函数，k

为一正整数，6为一非零的复数，如果^：)的零点

重数≥I+1，极点重数≥2／”(=)≠6，则，(：，

是一常数。

3定理4的证明

假设F在口上不正规，由引理1，存在

(1)实数r，r E(o，1)，

(2)一个点列矗，I‘I<r

(3)一个函数列工，咖EF

(4)正数列m，P。—加，

使得g。(f)=piZ(屯+p．f)(这里取a=^)
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在复平面C上按照球面距离内闭一致收敛于非

常数亚纯函数g(f)，g(f)的级不超过2且茸(f)

的零点重数≥＆+1，极点的重数≥2，则g(f)满足

性质g”’(f)≠口

假设靠存在使得g“’(岛)=a，可以得出g”’

(f)不恒等于口，若g”’(岛)；4，则占(f)为一}次

多项式，这与g(})的零点重数≥％+1矛盾，所以

g“’(晶)=a，g¨’(f)=口不恒等于8，则由Rouche

定理知．存在g．(f)，以及点列lf。}，f。一靠，使得

n充分大时有g“’(￡)=a，因为g．(f)=

西Z(％+p。f)，所以g“’(f)=Z”(‘+Af)，有

Z”(矗+p。f)=a，又由定理条件'，’和，”分担值
a，所以，’。(毛+p。靠)=Ⅱ，得到g(昴)=limg．(靠)

：um丘竺E竽盟。下面来讨论g(岛)的值，
”。P‘

(1)当m一*工(毛+p名)一6(6为一常数)，
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综上所知，南为g的极点，当然也是g“’的极

点，这与g‘‘’(矗)=d矛盾，所以有g‘”(f)≠n。

因为g(f)的零点重数≥k+1(％≥2)，极点重

数≥2，g‘‘’(：)≠口，则由引理2知g(z)是一常数，

这与g(f)为复平面C上非常数亚纯函数矛盾，定

理证毕。
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Abstract：LetF be afamily 0fmer∞aorphicfunctions onthe disk unit。olethe nO zerofinitecomplex number andI∞a positive

integer，h'for every，EFalldwhoBe 7．ero$kdmultiplicity atleast≥k+l(自≥2)，whose p山atleasttwo。y'岫d／‘’IM*hare
口．then P is tiormK[in the fiat disk．
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