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和
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的
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变凸集$函数

$

是关于
"

和
!

的
!

F

半预不变凸函数'取
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全局最优解'容易验证最优解集
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的
!

F

半不变凸集' 证毕
定理

$

!

设
"

是关于
"

和
!

的
!

F

半不变凸集$

$

!

"

#

!

和
',

!

"

#

!

#

,

&

/

&在
"

上关于同一
"

和
!

的
!

F

半预
不变凸函数$如果

!

&

0

是问题#

Z

!

&的局部最优解$那么
!

一定是#

Z

!

&的全局最优解'

证明
!

反设
!

不是问题#

Z

!

&的全局最优解$则存在点
!

"

&

0

$使得
$

#

!

"

&

)

$

#

!

&'

由定理
N

知$

%#&

#

"

$

#

&$有
!K

#!

#

!

"

$

!

&

"

#

!

"

$

!

$

#

&

&

0

'

类似定理
D

的证明过程可知$

%#&

#

"

$

#

&$有
$

#

!K

#

"

#

!

"

$

!

$

#

&&

)

$

#

!

&$当
#-

"

且充分小时$上式与
!

是问
题#

Z

!

&的局部最优解矛盾'故
!

是#

Z

!

&的全局最优解' 证毕
下面举例验证定理

N

和定理
$

'

例
I

!

考虑如下带不等式约束的非线性规划问题#

Z

!

&!

76.

$

#

%

&

M:6.%

$

:(;(

'#

#

%

&

M % L#

'

"

$

'!

#

%

&

M!%

!

L#

'

"

$

%

&

"

$

其中
"M L

"

!

$

"

) *

!

$

!

#

%

$

&

&

M9

%

$

"

#

%

$

&

$

#

&

M

#

%L&

9

%

'

由定义
*

$容易验证
$

$

'#

$

'!

均为
"

上关于同一
"

和
!

的
!

F

半预不变凸函数$即定理
N

和定理
$

的所有假设
均满足'

通过计算$可行解集
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是问题#

Z

!

&的局部最优解$也是全局最优解'故定理
N

和定理
$

结论成立'

G

总结
本文研究了一类新的广义凸型函数

!

F

半预不变凸型函数$说明了此类函数的存在性及其与相关广义凸型函
数间的关系$得到了此类函数的良好性质%并给出了

!

F

半预不变凸函数在两类非线性规划问题中的应用'对于
!

F

半预不变凸型函数的研究是很有意义的$能否得到此类函数在分式规划(多目标规划问题最优性及其对偶中的
应用$这将是后续有趣的研究课题'
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